OLIMPIADA DE MATEMATICA A SATELOR DIN ROMANIA

BAREM CORECTARE — ETAPA NATIONALA
CLASA a Vl-a 10.05.2025

Problema 1. (7 puncte)

a) Aritati ci numarul 42925 + 1 nu poate fi scris ca sumi a doud numere prime.

b) Fie a, b, c numere rationale pozitive nenule. Stiind ca a, 2b, 3¢ sunt direct proportionale

cu 2b+ 3c, a+ 3c, a+ 2b, calculati (a + b + ¢) G + % + %)

Solurie.
a)

Presupunem 42°%° + 1 = p + q unde p, ¢ numere prime

42025 4 1 numir impar } = p + q impar = p par sau q par ........ (1p)

Fiep=2= 42025 1 1 =24 g = @ = 42025 — 1 oo (1p)

42025 = (14 3)2025 = M, +1 =429 -1 =M; = q:3

Cum g NU POALE Ti 3 = G NU BSTE PIIM..iiiiiiiiieiiiieee et bbb eneas (1p)

a 2b 3c a+2b+3c 1

) TDTaC a3 T @rab T B(@EZDABE) (1p)
a 1

vl 2a =2b+3c (1)

2 =-=4b=a+3c(2

a+3c 2

DiN (1)-(2) =0 @ = 2D 55 b = oo (1p)
3c 1 a

a+2b_5=>60—a+2b=>0—5 ............................................................................................................. (1p)

1 1 1 a a 1 2 3
(a+b+C)(;+Z+Z)=(a+;+§)(z+z+z)=11 ........................................................................... (1p)

Problema 2. (7 puncte)

Suma a trei numere naturale a, b, ¢ este 2025, a < b. Impirtind al treilea numir la suma
primelor doud numere, se obtine catul 20 si restul 30. Daca cel mai mare divizor comun al

primelor doua numere este 19, determinati cele trei numere.

Solutie.
Fiea,b,c celetreinumere.a+ b +c =2025,c=(a+b)-204+30,30 <A@+ D cceovevvrereiciirieiianns (2p)
B A D = 05 oottt e ettt (1p)
(@b)=19=2a=19"%, D =19V, (X, V) = 1 oottt (2p)
x+y=5(@xy)=1= |x|1 |2 a |19 |38
y |4 |3 b |76 57 | e (2p)
c | 1930 | 1930

.-Binele ce-l1 faci la oarecine, ti-1 intoarce vremea care vine”
Anton Pann

Felicitari!



Problema 3. (7 puncte)
In triunghiul AABC maisura <A > 90°, iar lungimea segmentului BC = 10 cm.
Mediatoarea laturii AB intersecteaza latura BC Tn M, iar mediatoarea laturii AC intersecteraza

latura BC In N.

a) Determinati perimetrul triunghiului AMN.

b) Daca cele doua mediatoare se intersecteaza in P, aratati ca semidreapta AP este

bisectoareaxMAN.

Solurie.

) S 1411 PRSP (1p)

M € mediatoarei laturii AB = MB = MA; N € mediatoarei laturiit AC = NC =NA ...................... (1p)

Paamyny =AM + MN + AN = BM + MN + NC = BC = 10 CIM «eeeveo oo, (1p)
P € mediatoarei laturii AB = PB = PA _ . _

) |, o e — pr = P A} = PB = PC = APBC isoscel = <PBC = «<PCB......(1p)
ABMP = AAMP =5 SMBP = AMAP ..o eveeveee e veeeees e es s s en e es e (1p)
ACNP = AANP =5 INCP = ANAP ..ot (1p)
IMAP = INAP = AP biSectoare@ IMAN ..........ccccoueceiveiieeie s eee ettt sra et te e (1p)

Problema 4. (7 puncte)
Fie triunghiul ascutitunghic AABC cu AB = AC, D € BC,E € AB si F € AC astfel incat
AD 1 AB,CE 1L ABsi DF 1 AC. Aratati ca AE = CF.

Solurie.
FIGUIA 1ottt s ettt b1t s 221t e AR s e A AR e s st bttt et st e st ettt s (1p)
AABC is0SCel CUAB = AC = IABC = FQACB = Q.......coniiiieee e e e (1p)
ACFD = IDCF = XACB = a,opuse la VArf = XCDF = 90° — @ ..........ooueieiiiiieiie e (1p)
AABD = XADB = 90° — a = DC bisectoarea IADF .................cc.ouiuiiiiiei e (1p)
AABD = «ADB = 90° — a = DC bisectoarea <ADF

Fie CH L AD, H € AD = CH = CF v, (1p)
AD 1 AB B .
CE L AB} = EC || AD = XECA = XHAC Qlterne iNterne............c...coueieieieiie e, (1p)

EC || AD = <ECA = <HAC alterne interne

a8 }1. U.= AECA = AHAC = AE = CH => AE = CF.coovvevvveo. (1p)

..Binele ce-1 faci la oarecine, ti-1 intoarce vremea care vine”
Anton Pann

Felicitari!



