OLIMPIADA DE MATEMATICA A SATELOR DIN ROMANIA

BAREM CORECTARE — ETAPA NATIONALA
CLASA a V-a 10.05.2025

Problema 1. (7 puncte)

Veveritele Riti, Piti si Miti au invitat la o petrecere in pijamale pe marele Leu, sireata Vulpe, cei trei
Purcelusi si pe cei doi lepurasi. Toti au servit de pe un platou cate un mar si cate doua prune. Sa se afle cate
mere si cate prune erau pe platou stiind ca la Inceput numarul prunelor era de patru ori mai mare decat cel al

merelor, iar la final numarul prunelor ramase pe platou era de opt ori mai mare decat cel al merelor.
Solurie.

Notam m numarul initial al merelor, p numarul initial al prunelor. Lainceputp = 4m......................... (2p)

Petrecaretii(10 la numar) au servit la inceput un mar si doua prune, deci la final rfdman m — 10 mere si p — 20

PIUNE. .. et e et et e ce et e e eet e e 2en et ee ees et ae ees ees ae e 2en eas ee 2en et ae e een ae bee 2ensan tee aen eenare vee 2ennne veen senens(2]0)
Lafinal P — 20 = 8110 — 10) ..ttt e e (1p)
MM = 1S, D = B0 (2p)

Problema 2. (7 puncte)

a) Si se arate ci numirul a = 8 + 82 + 83 + --- + 82025 ny este pitrat perfect.

b) Si se determine penultima cifrd a numarului 22925,
Solurie.
a) ObservAm A U(8 + 82 4+ 83 4 8%) = D.rcvcrercccceeeeeeee e (1p)

Grupam termenii sumei cate 4 si obtinem

u(a) = u(8+ 82+ 83+ 8%) + u[8*(8 + 8% + 83 + 8%)] + ---u[82°°°(8 + 82 + 83 + 8%)] + u(829%5) =

0 + 8 = 8, care nu poate fi ultima cifrad a unui Patrat PErfect........ocvviiriiririiesiree e (2p)
D) 22025 = (24)506 . 2 = 16506« 2.1 oooooovoveeeoeeeeeeeeeeeeeeeseseeese e eseeese e e e s e eereeees (1p)
Dupa ridiciri la putere consecutive, obtinem ci U, (16°%) = 76, iar 506 = 5101 + L..ccccceveverrrrerennne. (1p)
Penultima cifrd a lui 22925 este penultima cifrd a produsului 76+ 16 - 2, adicd 3........cccceevererereiecrereinnee, (2p)

.-Binele ce-l1 faci la oarecine, ti-1 intoarce vremea care vine”
Anton Pann

Felicitari!



Problema 3. (7 puncte)

Sandala si Pantof doresc sa imparta primele 300 de numere naturale nenule in doua grupe, astfel incat
prima grupa sa contind 211 numere, iar suma numerelor din fiecare grupa sa fie aceeasi. Aflati cele doud grupe
de numere.

Solurie.

Suma 1+ 2 + 3+...4+300 = 2230

= 45150, deci suma numerelor din fiecare grupa va fi 22575........ (1p)

Presupunem ca prima grupa contine primele 211 numere naturale. Suma numerelor din prima grupa ar fi

211-212

142+43+...4211 = 22366 e, 2p)

Suma numerelor din cea de-a doua grupa ar fi atunci 45150 — 22366 = 22784 .......cccooviiiiiiininnnn, (1p)
Diferenta dintre sumele numerelor din cele doua grupe ar fi 22784 — 22366 = 418, deci suma numerelor din
prima grupa trebuie marita cu 209, iar suma numerelor din a doua grupa trebuie micsorata cu 209............ (2p)
Daca il trecem pe 212 din ce-a de-a doua grupa in prima grupa si pe 212 — 209 = 3 din prima in cea de-a

doua grupa, cele doud grupe vor Indeplini conditiile cerute.............oooiiiiiiiiiii i (1p)

Problema 4. (7 puncte)

Sa se determine numerele naturale nenule x si y pentru care
20234+1-2-..-x=01+3+5+--4+89)”.

Solurie.

Observim cd 1 + 3 + 5 + --- + 89 = 452, deci membrul drept este patrat perfect.........ccoveevirirerererirenennn. (2p)
Pentrux >5 avemu(1-2-..-x) =0siu(l-2-..-x+ 2023) = 3, deCi NU CONVINE......cccerrrrerrrrriennnn. (2p)
Rezultd x < 4. Se verifica fiecare caz pt x si observim ca pentru x = 2 avem 2025 = 4527 .......ccccceernnen. (2p)
FINALIZAIE X = 2, 7 = Lottt ettt st et e et e s te e te e st e s b e e teeseeeta e be e teeneeareeneenes (1p)

..Binele ce-1 faci la oarecine, ti-1 intoarce vremea care vine”
Anton Pann

Felicitari!



