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Problema 1. (20 puncte)

Se considerd numerele
A=(2-vV1)-(V3++2)- (V4 —+3)-..- (v2027 + v/2026) si
B=(2++1) (V3-v2) (V4++V3)-..- (v2027 — V2026).
Aratatica A+ B > 2.

Solutie:
A-B=(2-+V1)-(V3++2)-..- (V2027 + v2026)(V2 + V1) - (V3= v2) - .- (V2027 = V2026) ... ... e e e ces e e (4D)
A-B=(V2-V1)(V2+V1)(V3+V2)(V3-V2)(V4 - V3) (V4 + V3) - ...- (V2027 + v/2026)(v2027 — V2026).......... (4p)

4-B=[2' —VT'|-[V3" V2] - [V&" = 3| - [VZ0ZT" ~ V2026 | = L..oooovsnee(4D)

A, B > 0, din inegalitatea Medillor A 4 B = 2VA " B oottt ettt ettt r et e n e raeshae s etesrn e nnn (4p)
A+B 3
A_B=1}=>A+B>2\/AB—2 ................................................................................................................................ (4p)

Problema 2. (25 puncte)
Fie functiile liniare f, g: R — R, care indeplinesc conditiile: 3 - f(2 — 3x) + 2f(x) = 14x + 18 i

g2+ 5x) =10x — 2g(7) + 8, pentru orice x numar real.
Aridtati cd/f(0) + g(D) + F(2) + gB3) + f(4) + g(5) + - + £(2026) + g(2027) + 2026 este numir

irational.
Solutie:

LR R f(x)=ax+b=f(2—-3x)=a(2—-3x)+b=2a—3ax+Db ccooevevverveerrrerrnr. (2p)
=3 f(2—=3x)+2f(x) = =7xa+ 6a+5b = 14X + 18..cicriiiierieeeeeeeeeeeee et (3p)
A =20 =6 = (X)) = m2X 4 6 oottt bbb bbb (3p)
GUT) = Bttt b et ettt et et ettt et et be st eas aeae et esbeteesesbeaeeraneas (2p)
G2 A 5X) = 10X — Aottt e b e ettt eb b se s et ns et et e et et e e ereben sseneas (3p)
GUA) T 20 = Bttt et ettt s s a e et et en sttt en e ne e 2 esesenseteneeeens (3p)
fQRk)+gRk+1)=0=
fO+g@)+f(2)+gB)+ f(4)+g(B) + -+ f(2026) + g(2027) = 0.eeveveverirercrirerercrcreeeeeeeeene (4p)
VA0 + g+ f(2)+gB) + f(4) + g(5) + -+ f(2026) + g(2027) + 2026 = V2026 ............... (2p)
V2025 < V2026 < V2116 = 45 < V2026 < 46 = V2026 € R — Quueeereeereeeeeeeeeeeeeee e, (3p)

.-Binele ce-l faci la oarecine, ti-1 intoarce vremea care vine”
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Problema 3. (20 puncte)
Fie paralelipipedul dreptunghic ABCDA’B’C’'D’ avand dimensiunile AB = a, BC = b, AA' = c.

1 1 1
Daci a, b, c verifica 1negahtatea - + -I- \/_ T + oo calculati tangenta unghiului dintre dreapta

ab bc
BD’ si planul (ACC).

Solutie:

Desen paralelipipedul dreptunGRic .........cc.oooviiiiiiiiiiie ettt srae e ssaeeebeenteeesaeeaeeneeas (2p)

%+%+%s\/;_b+\/2_c+\/i_a=>§+§+§svz_b+ﬁ_c+\/i_a ....................................................... (3p)

%—%+%+%—%+%+%—\%+%so ..................................................................................... (3p)
2 2 2

(2-2 +(%—%.) () S0 o

(%) +G9) +G-5) <o

=a=b=c= ABCDA'B'C’'D’cub ............cceceeeuve.......(3p)

\/\/

(F%) + 8 +G-9) =0

{0} = CAnBD, {0'} = C'A’'nB'D'
BO 1 (ACC"), D'0" L (ACC') = pr,¢ccryBD" = 00" = «(BD',(ACC")) = «(BD',00") = «BD'D....(3p)

ABDD'dreptunghic = tg<(BD'D = V2 ........ciiiiiiiiii e (3D)

Problema 4. (25 puncte)

Fie VABCD o piramida patrulaterd regulati cu inaltimea VO = 64/2 cm, iar punctul M apartinind
segmentului OC astfel incat VM = BM si (VBM) L (VAB).
a) Calculati volumul piramidei.
b) Aratatica4-AM =3 -AC.
Solutie:
Desen piramida patrulaterd re@Ulatd ...........ocoooiiiiiiiii e e e (2p)
a) ADCM = ABCM = DM = BM......coiiiii et e see e neennee s e (3D)
proiectia punctulu1 M pe planul(VBD) este centrul cercului circumscris AVBD.......ccooevvivieviieeiieens (2p)
MO L (VBD) = {0} = pryppy(M).....coooiiiiiiiiiiiiiiiiicccccccciceccccscsenneseessneeeens (1)
AVBD dreptunghicC 1SOSCEL. ..ottt et s seeeeneee e (1D)

BD =12V2cm = AB = 12 CM..ooe e (2D)

V= 2 T BB CIM oo (3D)
b) VA=VB =VC =VD = AB = 12 cm = fetele laterale sunt triunghiuri echilaterale.......................(2p)

Fie N mijlocul lui VB ,AVMB isoscel = MN L VB .....c.ccciiiiiiiiitce et s (2p)

AN LVBY — S[(VMB), (VAB)] = 2ANM = 90°.........ccovticiiccereveesreveeess(1D)

MN L VB ’

AO L (VBD)}

NO c (VBD) AO L ON .ottt ettt ettt eaes (1p)
: . . 2

Aplicam teorema catetei in AANM dreptunghic = AN? = A0 - AM = (6\/§) =6V2 - AM =

AM = V2 Moottt ee ettt s e ee st st e een e (2p)

L Y R Vo p)

AC ~ 12vZ 4

..Binele ce-1 faci la oarecine, ti-1 intoarce vremea care vine”
Anton Pann

Felicitari!



